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LISTA AULA 3: Célculo II

Limites e Continuidade.

Professor: Juan Fernando Zapata Zapata Data: 15 de marco de 2016

1. Em cada um dos itens a continuagédo é dada uma funcéo f : U C R" — R. Determine o Dominio U
de f e estude o comportamento da fungdo perto do ponto especificado(isto é diga se o limite existe

ou ndo, se existir calcule-o, se ndo existir prove que ele nado existe.)

2_ .2
a. f(x,y)= ;_f_gz no (0,0). h. f(x,y,z) = arcsen(in;rctan(?)y) 10 (0,0).
- 2xy* .
b. f(x,y) = P no (0,0). L Floy,z) = smx;::;@x) no (0,0).
x>—-1 y-—1
c flx,y)= no (1,1).
floy x—=1  y2-1 j- f(x,y,z):ino (0,0).
2xty x4y + 23
d. f(x,y) = m no (0,0) . . 2 .
IRC Ry - k. f(x,y,z)= (e = zc(ye —1 no (0,0).
e. f(xy)= x—1)(2-1) no (1,1). s
2 _
f. flxy)= xzx_'y_yé no ponto (0,0). L flxyz) = Bryprs e (0,0).
_ (y¥*+2y—3)(1—cosx) _x+y+z
g flxy) = 2y —1) no (0,0). m. f(x,y,z)= TTy—z no (0,0).

2. considere a fungdo f : U C R? — R definida pela equacio

x2y2
2+ (x =y

a. Determine o dominio U de f.

o

0

. Prove que lim, ;) ,(y,,) f(x,y) ndo existe.

d. O que vocé pode concluir dos tés itens anteriores?

3. considere a fungdo f : U C R? — R definida pela equacdo

(x +y)sin (i) sin (;) .

a. Determine o dominio U de f.

o

0

. Prove que lim, ), (»,) f(x,y) existe e calcule-o.

d. O que vocé pode concluir dos trés itens anteriores?

. Prove que lim,_,o(lim, o f(x,y)) e lim, ,o(limy o f(x,v)) existem e calcule seus valores.

. Prove que lim,_,o(lim, o f(x,v)) e lim,_,o(lim,_,0 f(x,y)) ndo existem.
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4. Para cada uma das fun¢des dadas a continua¢do determinar o Dominio, e os pontos do plano onde

a funcéo é confinua.

a. f(x,y)=

b. f(x,y)

o flxy)=

d. f(xy,z2)

2= xt — 3yt
' X =5y ) 0,0
x2+y2 e. f(x,y) = x4+5y4 >¢ (X ]/) #( )
sinx 0 se (x,y)=(0,0)
siny’ 6213
y
— se (x, 0,0
N | e B0 00
X +yt+1 0 se (x,y)=(0,0)
B2
x4+3 4 se (x,y);é(0,0) X se xSy
Y g. min(x,y) =
0 se (x,y)=(0,0) y se x>y

5. Nos item a continuacéo é dada uma funcdo z = f(x,y) que nao esta definida na origem. E pos-
sivel redefinir a funcdo f na origem de maneira que seja continua em todo o dominio? Explique

claramente sua resposta.

3x%y _x—y
a fley) = s ¢ o) =572
3x2]/3 3x2y2
b. f(x,y) == m d. f(x,]/) == W
1 se t>0
6. Considere a funcdo sgn : R — R definida por sgn(t) = 0 se t=0 . Para cada uma das
-1 se t<0

fungdes dadas a continuagao determine o dominio e os pontos do plano onde a fungao é continua.

Justifique claramente suas respostas.

a. f(x,y) =In(sgn(1+ x> + y?)). Qual é a imagem de f?
b. f(x,y) =In(sgn(1+ x +y)). Qual é a imagem de f?
c. f(xy) =sgn(xy).

7. sejam f : U C R" — R uma funcdo, p € U e v € R" um vetor ndo nulo. f é chamada continua na

diregdo v no ponto p se %in(}f(p +tv) = f(p).
—

a. Prove que se f é continua no ponto p, entdo f é continua em qualquer dire¢do v no“ponto p.

" s (09) £(0,0)

Xy
X2+ yt
0 se (x,y)=(0,0)

no ponto (0,0), mas ndo é continua em (0,0). isto contradiz o item a?

b. Prove que a fungdo f(x,y) = é continua em qualquer diregao
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